Hoja de ejercicios 1

Ejercicio 1: Hallar la distribucién exacta de la media muestral si la muestra procede
de una poblacién X tal que:

a) X ~ B(1,p).

b) X ~ exp(N).

c) X ~ Cauchy.

d) X ~ N(u,0).

e) Distribucion asintética de X si la distribucién de la poblacién es desconocida.

n
Ejercicio 2: Calcular la distribucion exacta del estadistico Z X, obtenido a partir
=1
de muestras de tamafio n de una poblaciéon X tal que:

a) X ~ N(0,1).
b) X ~ exp(A).
c) X ~ B(m,p).
d) X ~ P(\).
e) X ~I'(a,p).

Ejercicio 3: En una urna hay 100 pelotas enumeradas. Se extraen 10 pelotas con
remplazamiento. Sea X el estadistico media muestral de los numero obtenidos.
Determinar £ X y VarX.

Ejercicio 4: Obtener la funcién de verosimilitud muestral si Xy, ..., X, es m.a.s. de
X tal que:

a) X ~ B(1,p).
b) X ~ B(m,p).
c) X ~ P(N).

d) X ~U(a,b)

Ejercicio 5: Sea X una poblacién con f. de probabilidad:
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Se selecciona una muestra de tamafio n = 2 y se pide: a) Obtener la f. de probabi-
lidad de la m.a.s.

b) Obtener la f. de probabilidad de X.

c) Obtener la f. de probabilidad de S? y la cuasivarianza .

d) Comprobar que EX = EX, VarX = %, ES? = "T’lVarX y que la Espe-
ranza de la cuasivarianza es igual a la Varianza Poblacional.

Ejercicio 6: Sea X1, ..., X,, m.a.s. de una poblacién X. Calcula la Cota de Cramer-
Rau y el Estimador Insesgado de Minima Varianza si:

a) X ~ B(m,p).
b) X ~ P(\).
c) X ~ N(p,o0p).

Ejercicio 7: Sea X1, ..., X,, m.a.s. de una poblacién X. Determinar un estadistico
suficiente para:

a) psi X ~ B(m,p).
b) 0si X ~U(0,0).

) Asi X ~ exp(N).
)asi X ~T'(a,po).
e)psi X ~ '(ag,p).
f) psi X~ N(p, 09).
g) osi X ~ N(ug,0).
h) psi X ~ P(\).
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Ejercicio 8: Sea X1, ..., X,, m.a.s. de una poblaciéon X. Determinar un estadistico
Insesgado de Minima Varianza corrigiendo el sesgo del estadistico suficiente para:

a)psi X ~ P(\).
b) psi X ~ I'(ag,p).
¢)osiX ~ N(ug,o0).
d) psi X ~ N(p,o00).
e)0si X ~U(0,0).

) Asi X ~ exp(N).
g) asi X ~T'(a,po).

Ejercicio 9: Sea X, ..., X,, m.a.s. de una poblacién X. Determinar un estimador



Miéximo Verosimil para:

f(z,0) =

Determinar:

a) El estimador Maximo Verosimil
b) El estimador Insesgado de Minima Varianza.
¢) Coinciden? Alcanzan la Cota de Cramer-Rao?

Ejercicio 11: Sea X, ..., X,, m.a.s. de X ~ f(z,0) siendo:

e e six >0
f(z,0) =

0 fuera
Determinar:

a) El estimador Maximo Verosimil
b) El estimador Insesgado de Minima Varianza.
¢) Coinciden? Alcanzan la Cota de Cramer-Rao?

Ejercicio 12: Sea X7, ..., X;, m.a.s. de X ~ N(u,0) con p 'y o desconocidos. Ob-

tenerel EM.V.de pyo.

Ejercicio 13: Sea X, ..., X,, m.a.s. de X ~ f(x,0) siendo:

ke s sizeR,0>0
flz,0) =

0 fuera

Se pide:



a) Obtener un estadistico suficiente para estimar 6

b) El estimador Insesgado de Minima Varianza.

¢) Alcanza la cota de Cramer-Rao

d) El estimador M’aximo Verosimil

b) Obtener el estimador por el método de los momentos para 6

¢) Decir si cada uno de los estimadores anteriores es consistente para ¢



